11.°ano
Trigonometria

1. Generalidades

cateto adjacente

sina =

cateto oposto

hipotenusa

cateto adjacente

cosa = -
hipotenusa
cateto oposto
tana = -
cateto adiacente
cateto oposto
Formula fundamental da Trigonometria 1 1
1+ = —
(sina)? + (cosa)? = 1 (tana)?  (sina)?
1
1+ (t D
: (tan a) (cos a)?
sin a
tana =
cosa
300 450 60°
sin — E E
2 2
1
cosa E E —
2 2 2
tana E 1 V3
3
0° 90° 180° 2700
sina 0 1 0 -1
cosa 1 0 -1 0
tan a 0 n.d. 0 n.d.
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A quantos graus equivale um radiano?

1 radi _ 360
radiano = —— graus
, 180
1 radiano = — graus
Graus 0° 902 1802 2702 3609
. T 3n
Radianos 0rad > rad mrad 3 rad 2r rad

2. Lei dos Senos. Lei dos Cossenos.

3. Angulos generalizados

Circulo trigonométrico:

o

Lei dos Senos

sinA sinB sin(C

a b c

Lei dos Cossenos
a?=b%2+c2—2xbxcxcosd
b2=a%?+c%2—2xaxcxcosB

c2=a?+b%2—2xaxbxcosC

Coordenadas do ponto P:

P(cos a,sina)
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RelagOes entre as razodes trigonométricas de a, -0, -0 e T+a,

sin(180° — a) = sina

cos(180° — @) = —cos a

tan(180° — a¢) = —tana

sin(180° + @) = —sina

cos(180° + a) = —cosa

tan(180° + a) = tana

dhvahva

sin(—a) = —sina

cos(—a) = cosa

tan(—a) = —tana

sin(90° — a) = cosa

cos(90° — a) = sina

sin(90° + a) = cosa

cos(90° + @) = —sina

tan(90° — a) = tan(90° + a) = —
tan a tan a
sin(270° — a) = —cosa sin(270° + @) = —cosa
cos(270° — a) = —sina cos(270° + a) = sina
tan(270° — a) = tan(270°+ a) = —
tan a tan a
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4. Funces trigonométricas

Funcéo seno

Zeros: x = km,k €Z

Extremos

— Maximo: 1; Maximizantes: x = g +2km kel

— Minimo: —1; Minimizantes: x = 37” + 2km,k €Z

Funcgao cosseno

Zeros: x = km, k €Z

Extremos

— Maximo: 1; Maximizantes: x = 2km, k € Z

— Minimo: —1; Minimizantes: x = w + 2km,k € Z

Funcéo tangente

D=R
D' =[-1,1]
Periodo: 27

Funcéo impar

— sin(—x) = —sin(x)
— Simetria em relacdo a origem

D=R
D' =[-1,1]
Periodo: 27

Funcéo par

— cos(x) = —cos(x)
— Simetria em relagdo ao eixo
das ordenadas

Zeros: x = km,k € Z

4

Periodo:

Funcdo impar

— tan(—x) = —tan(x)

— Simetria em relacdo a origem
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5. Funcdes trigonométricas inversas

Funcgao arco seno

¥

y = arcsin(x) & x = sin(y), para —g <y< g
D =[-1,1]
YA
D' = _E;_]

Funcé&o arco cosseno

y = arccos(x) & x = cos(y),para0 <y <m

Note-se que arccos(x) = g — arcsin(x)

e D =[-1,1]
D' =[0;m]

Funcéo arco tangente

¥

y = arctan(x) < x = tan(y), para —g <y< g
D=R
T T
X D' =[-33]

o
/U
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6. Equacdes trigonométricas

Equacdes do tipo sinx = a

sinx = sina

ox=a+2knvx=n—a+2kn, k€l

Equacbes do tipo cos x = a

Cosx = cosa

Sx=a+2knvx=—-a+2kn,k€l

Equacbes do tipo tanx = a

tanx = tana

Sx=a+knmk€eZ
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